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1.
Τοποθέτησε ένα ‘x’ στη θέση που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση. 

Αν δύο γωνίες έχουν την κορυφή τους κοινή και οι πλευρές τους είναι αντικείμενες ημιευθείες τότε λέγονται 
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εφεξής γωνίες   ,  
[image: image2.wmf]d

διαδοχικές  γωνίες , 
[image: image3.wmf]Ä

παραπληρωματικές  γωνίες
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συμπληρωματικές  γωνίες  ,   
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 κατακορυφήν  γωνίες 

2.

Να σχεδιάσεις μία γωνία  125ο  και μετά να βρεις και να σχεδιάσεις την 
παραπληρωματική της. 

Προτεινόμενη λύση
Με το μοιρογνωμόνιο και τη γνωστή διαδικασία σχεδιάζουμε μία γωνία  
[image: image6.wmf]$

φ

 = 125ο 
Στην συνέχεια προεκτείνουμε την μία πλευρά της 
[image: image7.wmf]$

φ

 προς το μέρος της κορυφής της. 

Η εφεξής γωνία 
[image: image8.wmf]µ

ω

 της  
[image: image9.wmf]$

φ

, που σχηματίζεται, είναι η παραπληρωματική της 
[image: image10.wmf]$

φ

.

 Είναι φανερό ότι 
[image: image11.wmf]µ
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 = 180ο 
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φ

= 180ο
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125ο = 55ο  . 

Τα παραπάνω φαίνονται και στο σχήμα που ακολουθεί 
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3.

Να βρεις τι είδους γωνία είναι η παραπληρωματική  μίας 

(α)  αμβλείας    (β) ορθής και  (γ) οξείας γωνίας 

Προτεινόμενη λύση

Ξέρουμε ότι οι παραπληρωματικές γωνίες έχουν άθροισμα 180ο 
(α) 
Αν  
[image: image16.wmf]µ

ω

  είναι μία αμβλεία γωνία και   
[image: image17.wmf]$

φ

είναι η παραπληρωματική της, 
τότε   
[image: image18.wmf]µ

ω

 + 
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= 180ο ,   άρα  
[image: image20.wmf]µ

ω

 = 180ο 
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   (1) 
Αφού όμως η  
[image: image23.wmf]µ

ω

  είναι αμβλεία  έχουμε ότι   
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ω

 > 90ο   και λόγω της  (1) 
                                                                         180ο 
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> 90ο 
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< 180ο 
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90ο 
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< 90ο 

Συνεπώς η  
[image: image30.wmf]$
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 είναι οξεία. 

(β) 
Αν η  
[image: image31.wmf]µ

ω

  είναι ορθή και  
[image: image32.wmf]$
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 είναι η παραπληρωματική της,

τότε    
[image: image33.wmf]µ

ω

= 90ο   και   
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 + 
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= 180ο  

                                   90ο  + 
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φ

= 180ο  
                                   
[image: image37.wmf]$

φ

= 180ο 
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90 
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φ

= 90ο 

Συνεπώς και η παραπληρωματική 
[image: image40.wmf]$

φ

 της 
[image: image41.wmf]µ

ω

  είναι ορθή. 

(γ) 
Ομοίως βρίσκουμε ότι, αν η  
[image: image42.wmf]µ

ω

 είναι οξεία, τότε η παραπληρωματική αυτής  
[image: image43.wmf]$

φ

 είναι αμβλεία .

4.
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Να σχεδιάσεις μία γωνία  35ο  και μετά να βρεις και να σχεδιάσεις την συμπληρωματική  της. 

Προτεινόμενη λύση

Γνωρίζουμε ότι οι συμπληρωματικές γωνίες 
έχουν άθροισμα 90ο.
Με το μοιρογνωμόνιο και την γνωστή διαδικασία 
σχεδιάζουμε μία γωνία Α
[image: image44.wmf]µ

Ο

Β = 35ο. 

Στην συνέχεια φέρνουμε την  ΟΓ κάθετο στην ΟΒ,  

έτσι ώστε αυτή να βρίσκεται προς το μέρος της ΟΑ,

όπως φαίνεται στο σχήμα. 

Τότε η γωνία  Γ
[image: image45.wmf]µ

Ο

Α είναι η συμπληρωματική της 

γωνίας των 35ο.  Είναι φανερό ότι   Γ
[image: image46.wmf]µ
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Α = 90ο 
[image: image47.wmf]-

 Α
[image: image48.wmf]µ
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Β = 90ο  – 35ο  = 55ο 
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5.
Στο διπλανό σχήμα είναι  Γ
[image: image49.wmf]µ

O

Α = Δ
[image: image50.wmf]µ

O

Α = 
[image: image51.wmf]$
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Να συγκρίνεις τις γωνίες Γ
[image: image52.wmf]µ

O

Β και  Δ
[image: image53.wmf]µ

O
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και να δικαιολογήσεις το αποτέλεσμα της σύγκρισης 

Προτεινόμενη λύση

Μετρώντας τις γωνίες με το μοιρογνωμόνιο διαπιστώνουμε ότι  Γ
[image: image54.wmf]µ
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Β =  Δ
[image: image55.wmf]µ
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Δικαιολόγηση : 

Είναι φανερό ότι   Γ
[image: image56.wmf]µ

O

Β + Γ
[image: image57.wmf]µ

O

Α = 180ο 
                     άρα   Γ
[image: image58.wmf]µ

O

Β + 
[image: image59.wmf]$

φ

= 180ο       (1) 
               ομοίως   Β
[image: image60.wmf]µ
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Δ + Δ
[image: image61.wmf]µ
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Α = 180ο 
                     άρα  Β
[image: image62.wmf]µ

O

Δ + 
[image: image63.wmf]$
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= 180ο       (2)
Επειδή τα δεύτερα μέλη των (1) και (2) είναι ίσα θα είναι ίσα και τα πρώτα μέλη.

Άρα    Γ
[image: image64.wmf]µ
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Β + 
[image: image65.wmf]$
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= Β
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Δ + 
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,  οπότε διαγράφοντας την γωνία 
[image: image68.wmf]$
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 έχουμε 

Γ
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Β =  Δ
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6.

Οι γωνίες 
[image: image71.wmf]$

α

 και 
[image: image72.wmf]β

$

είναι παραπληρωματικές.  Η 
[image: image73.wmf]$

α

 είναι γνωστή και το μέτρο της δίνεται στον παρακάτω πίνακα 

(α)   Να σχεδιάσεις την 
[image: image74.wmf]$

α

 

(β)   Να σχεδιάσεις και να μετρήσεις την 
[image: image75.wmf]β

$

 με το μοιρογνωμόνιο 

(γ)   Να υπολογίσεις την 
[image: image76.wmf]β

$

, μετά  να αντιγράψεις στο τετράδιο σου τον πίνακα και να τον συμπληρώσεις 
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Προτεινόμενη λύση
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 (α) 
Με το μοιρογνωμόνιο και την γνωστή 
διαδικασία σχεδιάζουμε μία γωνία 
[image: image80.wmf]$

α

= 15ο 

(β)
Προεκτείνουμε τη μία πλευρά της 
[image: image81.wmf]$

α

 προς το μέρος της κορυφής της.  Η εφεξής γωνία της 
[image: image82.wmf]$

α

  που σχηματίζεται είναι η ζητούμενη γωνία 
[image: image83.wmf]β

$

.
Μετρώντας τη γωνία 
[image: image84.wmf]β

$

 βρίσκουμε ότι  
[image: image85.wmf]β

$

 = 166ο 

(γ) 
Επειδή  
[image: image86.wmf]$

α

 + 
[image: image87.wmf]β

$

= 180ο   έχουμε   15ο + 
[image: image88.wmf]β

$

= 180ο,     άρα  
[image: image89.wmf]β

$

= 180ο 
[image: image90.wmf]-

15ο = 165ο 
Για τις υπόλοιπες περιπτώσεις, δουλεύοντας όπως παραπάνω και υπολογίζοντας τη γωνία 
[image: image91.wmf]β

$

 βλέπουμε στον παραπάνω πίνακα το μέτρο της 
[image: image92.wmf]β

$

. 
[image: image143.emf]7.

Υπολόγισε τις γωνίες 
[image: image93.wmf]$

α

 και 
[image: image94.wmf]β

$

 του σχήματος 

Προτεινόμενη λύση


[image: image95.wmf]$

α

 + 117ο = 180ο   άρα   
[image: image96.wmf]$

α

 = 180ο 
[image: image97.wmf]-

117ο = 63ο   

[image: image98.wmf]β

$

 + 110ο = 180ο   άρα   
[image: image99.wmf]β

$

 = 180ο 
[image: image100.wmf]-

110ο = 70ο  

8.

Σχεδίασε μία γωνία 37ο και μετά σχεδίασε την κατοκορυφήν της 

[image: image144.emf]Β΄
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Προτεινόμενη λύση
Με το μοιρογνωμόνιο και τη γνωστή 
διαδικασία σχεδιάζουμε μία γωνία 

Α
[image: image101.wmf]µ

Ο

Β = 
[image: image102.wmf]µ

ω

= 37ο
Στην συνέχεια σχεδιάζουμε τις αντικείμενες 
ημιευθείες  ΟΑ΄  και  ΟΒ΄ των πλευρών 
ΟΑ  και  ΟΒ  της 
[image: image103.wmf]µ

ω

.
Η γωνία 
[image: image104.wmf]µ
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 που σχηματίζουν οι ημιευθείες  ΟΑ΄ και  ΟΒ΄ είναι η ζητούμενη 

9.
Να βρεις όλα τα ζεύγη των κατακορυφήν γωνιών 
του διπλανού σχήματος. 

Προτεινόμενη λύση
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[image: image116.wmf]$
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10.

Εάν γνωρίζεις ότι η μία γωνία από τέσσερις γωνίες που σχηματίζουν δύο τεμνόμενες
ευθείες είναι  57ο,  να υπολογίσεις τις υπόλοιπες γωνίες. 

Προτεινόμενη λύση

Έστω  ΑΒ  και  ΓΔ  δύο τεμνόμενες ευθείες 
και έτσι ώστε  Δ
[image: image117.wmf]µ

Ο

Β = 57ο   
Αφού   
[image: image118.wmf]µ

ω

 + Δ
[image: image119.wmf]µ

Ο

Β = 180ο   θα είναι 
            
[image: image120.wmf]µ
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 + 57ο  = 180ο      άρα 
            
[image: image121.wmf]µ

ω

 = 180ο 
[image: image122.wmf]-

57ο = 123ο 
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= 
[image: image124.wmf]µ
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   ως  κατακορυφήν και  
[image: image125.wmf]$
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 = Δ
[image: image126.wmf]µ
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για τον ίδιο λόγο.

Οπότε   
[image: image127.wmf]$

φ

=123ο   και   
[image: image128.wmf]$

α

= 57ο 

11.
Να υπολογίσεις τις γωνίες του διπλανού σήματος
(χωρίς μοιρογνωμόνιο)  

Προτεινόμενη λύση


[image: image129.wmf]$
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 = 25ο ως κατακορυφήν 

[image: image130.wmf]γ
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 = 90ο για τον ίδιο λόγο 
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 + 
[image: image132.wmf]β
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= 90ο,    οπότε   25ο + 
[image: image133.wmf]β

$

= 90ο,    άρα 
[image: image134.wmf]β

$

= 90ο 
[image: image135.wmf]-

25ο = 65ο 

Τέλος   
[image: image136.wmf]δ
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=
[image: image137.wmf]β
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= 65ο  ως κατακορυφήν 
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